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第 1111章 函数、极限与连续部分测试卷

一、单项选择题（每小题 4444分，共 24242424分）

1．若 ，则 （ ）。( ) 0lim
0

=
→

xf
xx

A 对任意函数 ，都有 成立( )xϕ ( ) ( ) 0lim
0

=
→

xxf
xx

ϕ

B 仅当 时，才有 成立( ) 0lim
0

=
→

x
xx
ϕ ( ) ( ) 0lim

0

=
→

xxf
xx

ϕ

C 仅当函数 为常数时 ，才有 成立( )xϕ ( ) ( ) 0lim
0

=
→

xxf
xx

ϕ

D 当函数 有界时 ，有 成立( )xϕ ( ) ( ) 0lim
0

=
→

xxf
xx

ϕ

2． （ ）。=
−+

→

2
sin

cossin1lim
20 x

xxx
x

A 2 B 4 C 6 D 8

3． 具有（ ）。( ) ( )
x

xxxf
πsin
1−

=

A 无穷多个第一类间断点 B 一个跳跃间断点 C 两个可去间断点 D 三个可去间断点

4．当 时， ，则 是（ ）的无穷小。0→x βα ~ βα −

A 比 高阶 B 比 低阶 C 与 同阶 D 与 等价α α α α

5．设 在 处连续，则 的值为（ ）。

( )

⎪⎩

⎪
⎨

⎧

=

≠
+−+

++
=

14

1
313)(
x

x
xx
bxba

xf 1=x ba,

A B C D2,4 == ba 2,4 −== ba 2,4 =−= ba 2,4 −=−= ba

6．下列极限正确的是 （ ）。

A B C D1sinlim =
∞→ x

x
x

11sinlim =
∞→ x
x

x
不存在
xx
xx

x sin
sinlim

+
−

∞→
0lim

1

0
=

→

x
x

e

二、填空题（每小题 4444分，共 24242424分）

7．若 ，则 ， 。2
2

lim 2

2

2
=

−−
++

→ xx
baxx

x
=a =b
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8．设当 时， 是等价无穷小，则 ， 。0→x xxebeae xxx sin与−+ − =a =b

9．设 在 处连续，且 ，( )xf 2=x ( ) 42 =f

则 。( ) =⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

−
−

−→ 4
4

2
1lim 22 xx

xf
x

10. 。( ) =⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡

+
+

−→ xx
xe x

x 1lntan
arcsinlim

21

0

11．设 。( ) ( )[ ]=−+= 2,53 xffxxf 则

12．函数
的间断点为

。( ) ( )( )( )421
3

−−−
−

=
xxx

xxf

三、计算题（每小题 8888分，共 64646464分）

13．求极限 。 14．求极限 。

x

x x
x

3

2

2

1
lim ⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−∞→

( )x
x

x
1

0
coslim

+→

15．求极限 。 16．求极限 。
( )
xx

xx
x tan

sinsinsinlim 20

−
→ xx

xee xx

x sin
2lim

0 −
−− −

→

17．求极限 。( )xx
xx

x cos1arcsin
sin1tan1lim

0 −
+−+

→

18．求 的值，使当 时， 高阶的无穷小。ba, 0→x 22 )1( xbxaxe x 是比++−

19．讨论 在 处的连续性，若间断，指出间断点的类型。

⎪
⎪

⎩

⎪
⎪

⎨

⎧

>
−

≤≤
<

=

1
1

ln
100

0
)(

1

x
x
x

x
xe

xf

x

1,0 == xx

20．求函数 的间断点，并指出其类型。( ) ( )12

2

−
+

=
xx

xxxf

四、证明题（每小题 9999分，共 18181818分）

21 ．设 连 续 函 数 在的 值 域 为 ，证 明 至 少 存 在 一 点 ，使)(xf ( )2,3 ( )2,1∈ξ

。2)( += ξξf
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22．设 在 连续， ，证明：对任意的正数 ，至少存在一点)(xf [ ]ba, bdca <<< qp,

，使 。[ ]dc,∈ξ ( ) ( ) ( ) ( )ξfqpdqfcpf +=+

五、综合题（每小题 10101010分，共 20202020分）

23．求 的间断点，并指出间断点的类型。

xx

xxxf
1

1
1

1
11

)(
−

−

+
−

=

24．设 ，当 时， 为何值时， 为无穷小量？53
1
2)( 2

2

++
+
−

= qx
x
pxxf ∞→x qp, )(xf

为何值时， 为无穷大量？qp, )(xf

第 2222章 一元函数微分学部分测试卷

一、单项选择题（每小题 4444分，共 24242424分）

1．设 是可导函数，且满足 ，则曲线 在点)(xf ( ) ( ) 1
2

11lim
0

−=
−−

→ x
xff

x
)(xfy = ( )( )1,1 f

处的切线斜率为（ ）。

A 2 B 1 C -1 D -2

2．设 ，其中 为有界函数，则 在 处（ ）。

( )⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

≤

>
+

=

0

0)1ln(
)(

2

2

xxx

x
x
x

xf
ϕ

)(xϕ )(xf 0=x

A 极限不存在 B 极限存在但不连续 C 连续但不可导 D 可导

3．曲线 的渐近线的条数为 （ ）。( )4
65

2

2

−
+−

=
xx
xxy

A 1 B 2 C 3 D 4

4．设点（1，-1）是曲线 的拐点，则常数 的值分别为 （ ）。xbxaxy ++= 23 ba,

A B C D3,1 −== ba 3,1 == ba 3,1 −=−= ba 3,1 =−= ba

5．设 ，则在区间 内（ ）。
xxey = ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛−

2
1,

2
1

A 函数单调递增其图形是凹的 B 函数单调递增其图形是凸的
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C 函数单调递减其图形是凹的 D 函数单调递减其图形是凸的

6．下列函数在所给区间满足罗尔定理条件的是 （ ）。

A B[ ]3,0,)( 2 ∈= xxxf [ ]1,1,1)( 2 −∈= x
x

xf

C D[ ]1,1,)( −∈= xxxf [ ]3,0,3)( ∈−= xxxxf

二、填空题（每小题 4444分，共 24242424分）

7．设 ，则 。
( )( ) ( )
( )( ) ( )nxxx

nxxxxf
+++
−−−

=
L

L

21
21)( ( ) =′ 2f

8．设 由方程 所确定，则 。)(xyy = ( ) 0cos =++ xye yx =′y

9．曲线 在点（0，1）处的切线方程为 。( ) ( ) xxyxy =−+ lnsin

10.设
，

则 。( )xy += 1ln ( )( ) =xf 7

11． 的极小值为 。( ) 3
2

2
3 xxxf −=

12．函数 上满足拉格朗日中值定理条件的 。[ ]2,1ln)( 在xxxf = =ξ

三、计算题（每小题 8888分，共 64646464分）

13．设 ，求 。 14．设 ，求 。11
11ln

++
−+=

x
xy dyy ,′ ( ) xxxy cossin= y′

15．设 ，求 。⎪⎩

⎪
⎨
⎧

−=
+=

tty
tx

arctan
1ln 2

2

2

,
dx
yd

dx
dy

16．设 ，试确定常数 的值，使 在 处可导。
( )
( )⎩

⎨
⎧

≤−
>+

=
11sin
1ln

)(
22

xxb
xax

xf ba, )(xf 1=x

17．设 由方程 所确定，求 。)(xyy = ( ) xyxyx sinln 32 +=+ )0(y ′′

18．求函数 在区间 上的最大值和最小值。
( )

2

2

1
1)(
x

xxf
+
−

= [ ]2,2−

19．求由方程 所确定函数 的极值。( )0122 >=+ yyyx )(xyy =

20．设函数 。（1）求函数的单调区间和极值；（2）求函数图形的凹凸区间与拐x
xy ln

=
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点；（3）求函数图形的渐近线。

四、证明题（每小题 9999分，共 18181818分）

21．证明：当 。xx, ex x cos20 −>−> 时

22．设 是一个数，且 ，证明对任意的 ，有 。α 10 << α 0>x xx ≤−+
αα

α 111

五、综合题（每小题 10101010分，共 20202020分）

23．已知函数 在 处有极大值 2，且（-1，4）是其图形的拐点 ，dcxbxaxy +++= 23 0=x

求 的值。dcba ,,,

24．在直角坐标平面上通过点 P（1，4）引一条直线，使它在两坐标轴上的正截距之和为最

小，求此直线方程。

第 3333章 一元函数积分学部分测试卷

一、单项选择题（每小题 4444分，共 24242424分）

1．设 是 的一个原函数， ，则 （ ）。x
xsin )(xf 0≠a ( )

=∫ dx
a
axf

A B C DC
xa
ax

+3

sin C
xa
ax

+2

sin C
ax
ax

+
sin C

ax
ax

+
cos

2．设 的导函数为 ，且 ，则 （ ）。)(xf xe− ( ) 00 =f ( )∫ =− dxxf

A B C DCxe x ++− − Cxe x ++− Cxe x ++− Cxe x ++

3．设 ，则 （ ）。( ) dtexF
x t∫=

sin

1

2 ( )=′ xF

A B C D
xe

2sin xxe
2sincos xxe

2cossin xe
2cos

4 ． 设 在 上 ， ， 记[ ]ba, ( ) ( ) ( ) 0,0,0 >′′<′> xfxfxf

，则有 （ ）。( ) ( )( ) ( ) ( )[ ]afbfabsabbfsdxxfs
b

a
+

−
=−== ∫ 2

,, 321

A B C D321 sss << 312 sss << 213 sss << 132 sss <<

5．设 为线性函数，且 ，则 （ ）。)(xf ( ) ( ) 1
1

1

21

1
== ∫∫ −−

dxxfdxxf ( )=xf

A B C D2
1

+x
2
1

+− x
2
1

2
3

+x
2
1

4
3

+x
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6．设 是 在 上的一个原函数，且 为奇函数，则 是 （ ）。( )xF )(xf ( )+∞∞− , ( )xF )(xf

A 偶函数 B 奇函数 C 非奇非偶函数 D 不能确定

二、填空题（每小题 4444分，共 24242424分）

7．设 ，则 。xxf ln)( =
( )

=
′

∫
−

x

x

e
dxef

8．设 ，则 。( )∫−
+

=
1

02 2
1
1)( dxxf
x

xf ( )∫ =
1

0
dxxf

9． 。( ) =−+∫−
1

1

2
21 dxxx

10.设 则 。( )∫ ==
5

0
,3,2)5( dxxff ( ) =′∫

5

0
dxxfx

11． 。( ) ( )∫ =′ dxxfxxf 22

12． 。=+−∫ dxxx
3

0

2 44

三、计算题（每小题 8888分，共 64646464分）

13．求极限 。 14．求不定积分 。( )∫
∫
+→ x

x t

x dtttt

dte

0

0
2
3

0 sin
lim

3

∫ + dxe x 23

15．求不定积分 。 16．求定积分 。( )∫ −
dx

xx
x

1
arcsin

∫ −
2

0

22 4 dxxx

17．设 ，求 。 18．求广义积分 。
xexxf 2)12( =+ ( )∫

3

1
dxxf ∫

∞+

−+1
dx

ee
dx

xx

19．设 的一个原函数为 ，求 。)(xf
x
xsin ( )∫ ′ dxxfx 3

20．求定积分 。dx
xx

x
∫ +

−π

0 22

2

sin2cos
sin1

四、证明题（每小题 9999分，共 18181818分）

21．若 在 上连续，且 ，又 ，证明)(xf [ ]ba, 0)( >xf ( ) ( )∫ ∫+=
x

a

x

b
dt

tf
dttfxF 1)(

在 内有且仅有一个实根。0)( =xF ( )ba,
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22．设 在 连续，证明： 。并由此计算)(xf [ ]a2,0 ( ) ( ) ( )[ ]∫∫ −+=
aa

dxxafxfdxxf
0

2

0
2

。∫ +

π

0 2cos1
sin dx

x
xx

五、综合题（每小题 10101010分，共 20202020分）

23．由曲线 与 轴围成的区域，被曲线 分为面积相( )101 2 ≤≤−= xxy yx, ( )02 >= aaxy

等的两部分 。21 ,DD

（1）求 的值；a

（2）求 绕 轴旋转， 绕 轴旋转所得几何体的体积。1D x 2D y

24．设曲线 与 轴交于点 P，过 P 点作该曲线的切线，求：22 ++−= xxy y

（1）切线方程；

（2）切线与该曲线及 轴所围成图形的面积；x

（3）上述图形绕 轴旋转一周所成旋转体的体积。x

第 4444章 微分方程部分测试卷

一、单项选择题（每小题 4444分，共 24242424分）

1．微分方程 是 （ ）。( ) dyxdxyxy 2=+

A 一阶线性方程 B 一阶齐次方程 C 可分离变量方程 D 二阶微分方程

2．微分方程 的通解为 （ ）。01 32

=+′ + xye
y

y

A B C DCee yx =+
2

32 3 Cee yx =+− − 2

32 3 Cee yx =− − 2

23 3 Cee yx =− − 23

3．以 为通解的二阶线性常系数齐次微分方程为 （ ）。
xx eCeCy 3

2
2

1
−+=

A B C D06 =−′−′′ yyy 06 =+′+′′ yyy 06 =+′−′′ yyy 06 =−′+′′ yyy

4． 的待定特解 （ ）。
xexyy −=′+′′ 2 =*y

A B C D( ) xeCBxAx −++2 ( ) xeCBxAxx −++2 xeAx −2 xeAx −3
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5．可降阶微分方程 的通解为 （ ）。yyx ′=′′

A B C DCxy += 2 Cxy += 2

2
1

21 CxCy += 2
2

1 CxCy +=

6 ． 若 是 的 两 个 特 解 ， 则21 , yy ( )为常数qpqyypy ,0=+′+′′

是 （ ）。( )为任意常数212211 ,CCyCyCy +=

A 方程的通解 B 方程的特解 C 方程的解 D 不一定是方程的解

二、填空题（每小题 4444分，共 24242424分）

7．当 时，
是比

较高阶的无穷小，函数 在任意点处的增量0→∆x α x∆ )(xy

，且 ，则 。α+
+
∆

=∆ 21 x
xyy 1)0( =y =)1(y

8．设连续函数 ，则 。( ) ( ) xx
edttyxyxy += ∫0)( 满足方程 =)(xy

9．
的特解形式为

。1++=′−′′ xxeyy x

10.设
为 的解，

为
的解，则

的通解xy =1 xyy =+′′ xey
2
1

2 =
xeyy =+′′ xexyy +=+′′

为 。

11． 的通解为 。2

2

x
y

x
yy −=′

12．
的通解为

。03410 =+′−′′ yyy

三、计算题（每小题 8888分，共 64646464分）

13．求 满足 的特解。
22 yx

dx
dyxy += eey 2)( =

14．求 的通解。( ) 023 =−− xdydxxy

15．求 的通解。
xeyyy 332 −=−′+′′

16．求 的通解。xxyy −=′−′′ 226

17．已知曲线过点（ ，1），且曲线上任一点 处的法线斜率等于 ，求此e ( )yx,
xyx

xx
ln

ln
+

−

曲线方程。
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18．求 的通解（ ）。0=+′′ kyy 为常数k

19．设
由

及 所确定，求 。( )xy 044 =+′+′′ yyy ( ) ( ) 40,20 −=′= yy ( )∫
∞+

0
dxxy

20．求可降阶方程 的通解。( ) yxyx ′=′′+ 21 2

四、证明题（每小题 9999分，共 18181818分）

21．设曲线上任一点 处切线与 OM 直线垂直，且曲线过点 ，证明曲线是以原( )yxM , ( )3,1

点为圆心，半径为 2 的圆。

22．设 为 的两个不同的解，证明：)(),( 21 xyxy ( ) ( )为常数qpxfqyypy ,=+′+′′

是方程
的解。)()( 21 xyxyy −= 0=+′+′′ qyypy

五、综合题（每小题 10101010分，共 20202020分）

23． ， ，求 的表达式。( )二阶可导设 xf ( ) ( ) ( )∫∫ +−=
xxx dtttfdttfxexf
00

( )xf

24．有连接 A（0，1），B（1，0）两点的一条凸曲线，它位于 AB 弦的上方，P 为该( )yx,

曲线上任一点，已知该曲线弧与 AP 之间的面积为 ，求该曲线方程。
3x

第 5555章 向量代数与空间解析几何部分测试卷

一、单项选择题（每小题 4444分，共 24242424分）

1．已知 （ ）。=×=•==
→→→→→→
bababa 则且 ,2,2,2

A 2 B C D 122
2
2

2．已知 （ ）。=−==
→→→→→→
bababa 则的夹角为与且 ,

3
,2,1 π

A 3 B C 2 D3 2

3．平面 与平面 的夹角为 （ ）。052:1 =−++ zyxπ 032:2 =++− zyxπ
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A B C D6
π

3
π

4
π

2
π

4．直线 ，平面 ，则直线 （ ）。
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=
−=
+=

3
25

2
:
z

ty
tx

l 052: =−−+ zyxπ l

A 垂直于平面 B 平行于平面 C 在平面 上 D 与平面 斜交π π π π

5．方程 表示的二次曲面是 （ ）。0222 =−+ zyx

A 球面 B 旋转抛物面 C 圆锥面 D 圆柱面

6．垂直 且同时垂直于 轴的单位向量为 （ ）。{ }1,1,1=
→

a y

A B C D⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++±

→→→

kji
3
3

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −−±

→→→

kji
3
3

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −±

→→

ji
2
2

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +−±

→→

ki
2
2

二、填空题（每小题 4444分，共 24242424分）

7．设 。{ } { } =⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +•⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×==

→→→→→→
bababa 则,6,5,4,3,2,1

8．若 是向量则 的方向角，则 = 。γβα ,,
→

a γβα 222 sinsinsin ++

9．设 A（1，2，1）， B（2，1，2）， C（1，2，2），则以 AB，AC 为邻边的平行四边形面积

为 。

10.直线
与直线 的夹角为

。01
2

1
1 zyx

=
−

=
−

101
zyx

==

11．平面 与平面 之间的距离为 。03 =++− zyx 03222 =++− zyx

12．过点（2，3，4）且垂直于平面 的直线方程是 。013 =+−+ zyx

三、计算题（每小题 8888分，共 64646464分）

13．求过点 M（2，1，1）及直线 的平面方程。⎩
⎨
⎧

=−+
=+−+
02

012
:

zyx
zyx

l

14 ． 求 过 点 （ 0 ， 1 ， -1 ） 且 与 平 面 和 平 面02423:1 =+−+ zyxπ

垂直的平面方程。0532:2 =++− zyxπ
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[键入文字]

正宗老南师专转本——让成长加速！TelTelTelTel：15251939836152519398361525193983615251939836，QQQQQQQQ：1109687823110968782311096878231109687823，
www.jsnszzb.com,www.jsnszzb.com,www.jsnszzb.com,www.jsnszzb.com,办公室：纺织学院北门翰林雅居 2222栋 301301301301

11

15 ． 求 过 点 （ 3 ， -2 ， 0 ） 且 与 直 线 和 直 线⎩
⎨
⎧

=−+−
=+−+
0332
0532

:1 zyx
zyx

l

都平行的平面方程。1
2

1
2

3
1:2

−
=

−
+

=
− zyxl

16．已知 。的夹角与求的夹角为与
→→→→→→→→→→

−=+=== baqbapbaba ,
6

,1,3 π

17．已知 ，求 的夹角。

→→→→→→→→

−⊥−−⊥+ babababa 274,573
→→

ba ,

18．设直线过点（-1，2，0），垂直于直线 ，又与平面
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=
−−=

+=

3
14
23

z
ty
tx

01432 =++− zyx

平行，求其方程。

19 ．设直 线 方程 ，求 的值， 使 直线 同时 平 行于 平 面b
z

a
yx

+
−

=
−
+

=
−

4
2

3
1

2
5 ba,

。03260232 =−+−=−+ zyxzyx 和

20．指出下列各方程在平面解析几何和空间解析几何分别表示什么图形？

（1） （2） （3）( ) 11 22 =+− yx 1
94

22

=−
yx 1+= xy

四、证明题（每小题 9999分，共 18181818分）

21．设 均为非零向量，证明： 。

→→

ba ,
2222

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ •−=×

→→→→→→

bababa

22 ． 证 明 两 平 面

222

21
2211 0:,0:

CBA

DD
dDCzByAxDCzByAx

++

−
==+++=+++ 之间的距离ππ

五、综合题（每小题 10101010分，共 20202020分）

23．已知直线 和平面 。⎩
⎨
⎧

=−−+
=−++
0132
011423

:0 zyx
zyx

l 012: =−++ zyxπ

（1）求直线 与平面 的交点坐标；0l π

（2）在平面 上求一直线 ，使之过直线 与平面 的交点且垂直于直线 。π l 0l π 0l
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24．设平面 过点 A（1，2，1），B（-1，2，0），C（2，3，1），直线 过点（2，3，0）π l

且与平面 平行，又与直线 垂直。求直线 的方程及直线 与平02 =++− zyx
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=
−=
+=

3
2

21

z
ty
tx

l l

面 的夹角。π

第 6666章 无穷级数部分测试卷

一、单项选择题（每小题 4444分，共 24242424分）

1． 下列级数中发散的是 （ ）。

A B C D∑
∞

=1 2
3

n
n ( )∑

∞

=

−
1

11
n

n

n ( )∑
∞

= +1 1
1

n nn ( )∑
∞

= +1 1
1

n nn

2．设常数 ，则级数 （ ）。0>a ( )∑
∞

=

−
1

tan1
n

n

nn
a

A 绝对收敛 B 条件收敛 C 发散 D 敛散性与 有关a

3．设级数 与广义积分 都收敛，则常数 的取值范围为（ ）。∑
∞

=
−

1
4

1
n

pn ∫
∞+

−1 1

1 dx
x p

p

A B C D10 << p 21 << p 32 << p 43 << p

4．级数 的收敛区间为（ ）。( ) ( )∑ ∑
∞

=

∞

=

−+
0 0

12
n n

nnn xx

A B C D( )1,1− [ ]1,1− ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛−

2
1,

2
1

⎥⎦
⎤

⎢⎣
⎡−

2
1,

2
1

5． 的收敛半径为（ ）。
n

n

n

x
n∑

∞

= +1 3
3

A 1 B 3 C D3
1 ∞+

6．设 ，则 （ ）。( ) ( )∑
∞

=

−≠=
0

2

1,0
!2

)(
n

nn

a
n
xaxf =′′ )(xf

A B C D)(xaf )(2 xfa )(1 xf
a

)(xf
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二、填空题（每小题 4444分，共 24242424分）

7．设级数 收敛，则正数 的取值范围为 。( )( )∑
∞

=

+
0

21
n

nqn q

8．幂级数 的收敛域为 。9．设 。
( )∑

∞

=

−

1

3
n

n

n
x ( ) =+= ∑∑

∞

=
−

∞

= 1
1

1
,

n
nn

n
n uusu 则

10．设 则幂级数 的收敛半径为 。3
1lim

1

=
+

∞→
n

n

n a
a ∑

∞

=
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +

0 2
1

n

n

n
xa

11.级数 的和函数 ，
，

。∑
∞

=1 !
1

n

nx
n

=)(xs ( )
=

−∑
∞

=1 !
2

n

n

n
( )

=
−

∞→ !
2lim
n

n

n

12．将函数 。( ) 为的幂级数为展开 x
x

xf 24
1
+

=

三、计算题（每小题 8888分，共 64646464分）

13．判别 的敛散性。 14．讨论级数 的敛散性。( )∑
∞

=

−−+
2

44 11
n

nn ∑
∞

=

>
+1

)0(
1
1

n
n a
a

15．判别 的敛散性。 16．求幂级数 的收敛半径与收敛域 。∑
∞

=
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

1

!2
n

n

n
n

( ) n

n
n

n

x
n

2

1 3
1∑

∞

=

−

17．判别 的敛散性，若收敛，是绝对收敛，还是条件收敛。( ) )11ln(1
1

1∑
∞

=

− +−
n

n

n

18．将函数
展开成 的幂级数，并指出收敛区间。

( )
232 2 −+

=
xx

xxf ( )1+x

19．将 展开成 的幂级数，并指出收敛区间。( ) ( )221ln xxxf −−= x

20．将函数
展开成 的幂级数，并指出收敛区间。

。( ) xxf cos= ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −

4
πx

四、证明题（每小题 9999分，共 18181818分）

21．若 证明： 。,u
n

n 收敛∑
∞

=1

2 ,v
n

n 收敛∑
∞

=1

2 ,vu
n

nn 收敛∑
∞

=1
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22．将函数
展开成

的幂级数，并利用该式证明： 。( ) )2ln( xxf += x ( )∑
∞

=

=
+

−

0

2ln
1

1
n

n

n

五、综合题（每小题 10101010分，共 20202020分）

23．将 展开成 的幂级数，并由此求 之值。( )
′

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛ −
=

x
exf
x 1 x ∑

∞

= +1 )!1(n n
n

24．讨论级数 的敛散性。( )0
1

2 >∑
∞

=

a
n
a

n

n

第 7777章 多元函数微积分学部分测试卷

一、单项选择题（每小题 4444分，共 24242424分）

1．设
在点

处偏导数存在，则
（ ）。

( )yxf , ( )00 , yx ( ) ( )
=

−−+
→ h

yhxfyhxf
h

0000

0

,,2lim

A B C D0 ( )00 , yxf x′ ( )00 ,2 yxf x′ ( )00 ,3 yxf x′

2．设 ，其中 可微，则 （ ）。)(2 xyfz = f =dz

A B( )( )xdyydxxyf +′2 ( )( )dydxxyf +′2

C D( ) ( )( )xdyydxxyfxyf +′2 ( ) ( )( )dydxxyfxyf +′2

3．设 ，则 （ ）。( )
x
yyxf arcsin, = ( ) =′ 1,2xf

A B C D4
1

−
4
1

2
1

−
2
1

4．设函数 由方程
确定，其中

可微，则 （ ）。( )yxzz ,= 0, =⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

x
z

x
yf f =

∂
∂

+
∂
∂

y
zy

x
zx

A B C Dz− z y− y

5．二次积分 的另一种积分次序是（ ）。( )∫∫
− 221

0
,

y

y
dxyxfdy

A B( )∫∫
2

0

2

0
,

x
dyyxfdx ( ) ( )∫∫∫∫

−
+

22 2

0

2

10

1

0
,,

xx
dyyxfdxdyyxfdx

C
D( )∫∫

− 22

0

2

0
,

x
dyyxfdx ( ) ( )∫∫∫∫ +

− 22

0

2

1

2

0

1

0
,,

xx
dyyxfdxdyyxfdx
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6．设 ，则将二重积分 化为极坐标系下( ){ }0,0,1, 22 ≥≥≤+= yxyxyxD ∫∫ +

D

yx dxdye
22

的二次积分为 （ ）。

A B C D∫∫
1

0
2
0

dred r
π

θ ∫∫
1

0
2
0

rdred r
π

θ ∫∫
1

00
dred rπ

θ ∫∫
1

00
rdred rπ

θ

二、填空题（每小题 4444分，共 24242424分）

7．设 在点（1，1）处取得极值，则 ， 。byxyaxxyxf +++= 222),( =a =b

8．设 ，则 。⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +=

x
yz 1ln ( ) =2,1dz

9．设
，其中

可微，则 。( )xyzxyxfu ,,= f =
∂
∂
x
u

10.设
，

则 。
22ln yxz += =

∂∂
∂
yx
z2

11．设 ，则 。
222: RyxD ≤+ ( ) =+∫∫ dxdyyxx

D

22

12．交换二次积分的积分次序 。( ) =∫∫
11

0
,

x
dyyxfdx

三、计算题（每小题 8888分，共 64646464分）

13．设 ，其中 具有二阶连续的偏导数，求 。( )xyyxfz ,22 −= f
yx
z
∂∂

∂ 2

14．设 ，其中 具有二阶连续的偏导数，求 。( )xyxfz sin,2 −= f
yx
z
∂∂

∂ 2

15．设 ，其中 具有二阶连续的偏导数，求 。( )2,32 yyxyfz += f
yx
z
∂∂

∂ 2

16．设 ，其中 具有二阶连续偏导数， 二阶可导，求 。⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛+⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

x
yg

y
xxyfz , f g

yx
z
∂∂

∂ 2

17．计算二重积分 ，其中 D为 所围成的平面区域。∫∫
D

ydxdyx 2 2xyxy == 与
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18．计算二重积分 ，其中 D 为 轴所围成的平面区域 。∫∫
D

dxdyx 2 xx
x

yxy 及2,1, ===

19．计算 。∫∫ −
=

22

1 1
sin

y
dx

x
xdyI

20．计算二重积分 ，其中 。∫∫ +
D

dxdyyx 22 ( ){ }xyxxyyxD 2,0, 22 ≤+≤≤=

四、证明题（每小题 9999分，共 18181818分）

21．设 为连续函数， 。)(xf ( )∫∫=
t

y

t
dxxfdytF

1
)(

（1）证明： ； （2）求 。( ) ( )∫ −=
t

dxxfxtF
1

1)( ( )2F ′

22．设
由方程

确定，证明： 。( )yxzz ,= ( ) 0, 2222 =−− zyyxF xy
y
zxz

x
zyz =

∂
∂

+
∂
∂

五、综合题（每小题 10101010分，共 20202020分）

23．计算二重积分 ，其中 。∫∫ ++
+ dxdy

yx
xy

221
1 ( ){ }0,1, 22 ≥≤+= xyxyxD

24 设 ，计算 。∫ −
=

x
dt
t
txf

0

sin)(
π

( )∫
π

0
dxxf
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